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Abstrakt

Rozważamy zagadnienie kontaktowe pomi ↪edzy cia lem lepkospr ↪eżystym i sztywnym
pod lożem. W lasności materia lu s ↪a opisywane przez prawo konstytutywne z tzw. d lug ↪a
pami ↪eci ↪a, a warunki kontakowe maj ↪a postać podróżniczki Clarke’a funkcji lokalnie lip-
chicowskich. Wariacyjne sformu lowanie tego zagadnienia prowadzi do nierówności hemi-
wariacyjnej z ca lkowym sk ladnikiem typu Volterry. Precyzyjniej, zbadamy nast ↪epuj ↪acy
problem:

Znaleźć przemieszczenie u: (0, T )→ V takie, że

〈A(t, ε(u(t))) +
∫ t

0
C(t− s)ε(u(s)) ds, ε(v)〉H +

+
∫

ΓC

(
j0
ν(t, uν(t); vν) + j0

τ (t,uτ (t); vτ )
)
dΓ ≥

≥ 〈f0(t),v〉H + 〈fN(t),v〉L2(ΓN ;IRd) ∀ v ∈ V, p.w. t ∈ (0, T ),

gdzie A oznacza operator spr ↪eżystości, C jest operatorem relaksacji, ε(u) oznacza zlinea-
ryzowany tensor odkszta lcenia (ε(u) = 1

2
(∇u +∇u>)), jν , jτ s ↪a zadanymi potencja lami

kontaktu, f0, fN s ↪a g ↪estościami si l zewn ↪etrznych i powierzchniowych. Normaln ↪a i styczn ↪a
sk ladow ↪a wektora przemieszczenia u oznaczamy przez uν i uτ . Brzeg obszaru Ω ⊂ IRd

jest podzielony na trzy cz ↪eści: ΓD, ΓN i ΓC oraz H = L2(Ω; IR d), H = L2(Ω; IRd×d
s ) i

V = {v ∈ H1(Ω; IRd) | v = 0 na ΓD } .
Stosuj ↪ac abstrakcyjne rezultaty z teorii operatorów pseudomonotonicznych oraz

punktu sta lego udowodnimy istnienie i jednoznaczność rozwi ↪azań. Podamy przyk lady
wielowartościowych warunków kontaktowych i praw tarcia.
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